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calific�rile profesionale; profilul tehnic, specializarea toate calific�rile profesionale.  
• Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore. Se acord� 10 puncte din oficiu.
• La toate subiectele se cer rezolv�ri complete.

67 SUBIECTUL I (30p) – Varianta 067
5p 1. S� se arate c� 1

5 31C P+ = . 

5p 2. S� se determine punctele de intersec�ie a graficului func�iei :f →� � , ( ) 2 1f x x= −  cu axele 
de coordonate. 

5p 3. S� se demonstreze c� pentru orice m∈�  ecua�ia 2 2 1 0x mx m+ − − = are dou� solu�ii reale 
distincte. 

5p 4. S� se determine suma primilor trei termeni ai unei progresii geometrice, �tiind c� suma primilor 
doi termeni ai progresiei este egal� cu 8, iar diferen�a dintre al doilea termen �i primul termen 
este egal� cu 4. 

5p 5. S� se calculeze lungimea laturii AC a triunghiului ABC, �tiind c� ( ) 45m B = �� , ( ) 30m C = �� �i 
AB = 10. 

5p 6. În reperul cartezian xOy  se consider� punctele ( )5, 4A − �i ( )0,8B . S� se calculeze lungimea 
segmentului AM, unde M  este mijlocul segmentului AB .
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67 SUBIECTUL II (30p) – Varianta 067

1. Se consider� sistemul 
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    Se noteaz� 2A A A= ⋅ . 
5p     a) Pentru 1a = −  s� se rezolve sistemul. 

5p     b) S� se verifice egalitatea ( ) ( )2
2 21 8A a A a I O− + + − = .

5p     c) S� se determine a∈� �tiind c� matricea A  verific� egalitatea 2
29A I= .  

 2. Pe mul�imea numerelor  întregi se define�te legea de compozi�ie 11x y x y= + +� . 
5p     a) S� se arate c� legea de compozi�ie „ � ” este asociativ�. 
5p     b) S� se rezolve în mul�imea numerelor  întregi ecua�ia

6

...
de ori x

x x x� � ������  = 1. 

5p     c) S� se demonstreze  c� ( ),� �  este grup comutativ.
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67 SUBIECTUL III (30p) – Varianta 067
1. Se consider� func�iile , : ,f g →� � ( ) 3 23 4f x x x= − + �i ( ) 3 25 8 4g x x x x= − + − . 

5p   a) S� se calculeze ( ) ( ),f x g x x′ ′− ∈� .

5p   b) S� se calculeze 
( )
( )2

lim
x

f x

g x→
.

5p   c) S� se demonstreze c� ( ) 0f x ≥ , ( )oricare ar fi 0 , .x∈ + ∞

2. Se consider� func�iile ( ), : 0 , ,f F ∞ → � ( ) 1x x
f x e

x
−= + �i ( ) lnxF x e x x= + − . 

5p   a) S� se demonstreze c� func�ia F  este o primitiv� pentru func�ia f .

5p   b) S� se calculeze ( )( )
2

1

lnx F x x x dx− +� . 

5p   c) S� se determine parametrul real m astfel încât aria suprafe�ei plane cuprinse între graficul func�iei f , 

  axa Ox �i dreptele de ecua�ii 1x = �i x e=  s� fie egal� cu 2me − . 


