Varianta 43
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SUBIECTUL I (30p)
y . 3 . CJx+y=3
1. Sa se determine solutiile reale ale sistemului {
xX—y=

2. Se considerd functia f:R —> R, f(x)=x+5. Sa se calculeze f(2)+f(22)+...+f(25).

2 —
3. Si se rezolve in multimea numerelor reale ecuatia 22 72 =8 .

4. Sa se calculeze probabilitatea ca, alegand un element » al multimii {2,3,4,5}, acesta sd verifice
inegalitatea n> +n>n!.

5.1n reperul cartezian xOy se considera punctele A(2,—1) si B(-2,a),a< R. Sa se determine numarul
real a astfel Incat dreapta AB sa contind punctul 0(0,0).

« .. . 3. . . .
6. Sa se calculeze cos x, stiind ca sinx = 5 si masura unui unghi ascutit.

SUBIECTUL II (30p)
a b c 0 00
1. Se considera multimea M=<|0 a d || a,b,c,de R} simatricea O3={0 0 0
0 0 a 0 00

a) Sa se arate cd O3 M.
b) Sé se demonstreze ca produsul a doua matrice din M este o matrice din M .
¢) Stiind ca Ae M si det(A)=0, sa se demonstreze ca A= 05, unde AP=A.A-A.
2. Se considera polinomul f = X4 - X3 +ax?+bXx +c,unde a,b,ce R.
a) Pentru a =c=1 si b=-1 sa se determine catul si restul impartirii polinomului f la X 241,
b) Sa se determine numerele a, b, ¢ stiind ca restul impartirii polinomului f la X2 +1 este X , iar

restul Tmpartirii polinomului f la X —1 este —1.

< < - 1 . e .
¢) Sa se demonstreze ca daca ae (2, +oo [, atunci f nu are toate radacinile reale.

SUBIECTUL III (30p)

2
. . -x+1
1. Se considerd functia f:R >R, f(x)= xz—x .
x“+x+1
a) Sa se determine ecuatia asimptotei catre —o la graficul functiei f .
2(x*-1)
b) Sé se arate cd f’(x) =————— . pentru orice xe R.
(x2 +x+ 1)

¢) Sa se demonstreze ca oricare ar fi xe R avem %S f(x4)+ f(xz) <2.

2. Se considera functia f:(0,+)— R, f(x):x—l.
x

e
a) Sa se calculeze.[ f(x)dx.
1
b) Sa se arate cd orice primitiva a functiei f este convexa pe intervalul (0,+ o).

¢) Sa se demonstreze cd volumele corpurilor obtinute prin rotatia in jurul axei Ox, a graficelor

functiilor g, h:[Le] >R, g(x)=f(x) si h(x)=f(lj sunt egale.
x



