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Varianta 90

cu ratia 3. Stiind ca suma primilor 10 termeni ai progresiei

SUBIECTUL I (30p)
1. Se considera progresia aritmetica (a, ) .,

este 150, sd se determine q.
2. Sé se determine toate perechile (a,b) de numere reale pentru care a*+b*=a+b=2.
3. Sa se rezolve in multimea numerelor reale ecuatia g x+1g(9—2x)=1.

4. Sa se determine probabilitatea ca, alegdnd un numar din multimea {1,2, 3,...,100} , acesta sa nu fie
divizibil cu 7.
5. Se considera punctele A(0,2), B(L,—1) si C(5,1). Sa se determine ecuatia dreptei duse din varful A,

perpendiculard pe dreapta BC.
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6. Sa se arate ca 1+ cos? + cos? + cos? + cos? =0.

SUBIECTUL II (30p)

1. Fie M multimea matricelor de ordin 3 cu elemente reale avand proprietatea ca suma elementelor
fiecarei linii este 0.

a) Sa se arate cd, daca A,Be M , atunci A+ Be M .

b) Sa se arate ca orice matrice din M este neinversabila.

¢) Sa se demonstreze ca, dacd Ae M , atunci A’eM.

2. Se considerd inelele Z[ 2 |={a+bV2| a,be Z} si Z| 3 |={a+b3| a,bez}.

a) Sa se arate cd, daca xe R si x> =3+ 2\/5, atunci xe€ Z[\/E .

| I—

b) Sa se arate ca Z[\/E] OZ[\@J =7.
¢) Sa se demonstreze ca nu existd morfisme de inele de la Z[ﬁ ] la Z[\/g J .

SUBIECTUL III (30p)
1. Se considera functiile f, :(0;00) >R, f,(x)=x"+Inx,ne N".

a) Sa se determine asimptotele graficului functiei f;.

. 1
b) Sa se demonstreze cd functiile g, :(0,) =R, g, (x)= f,,(x)+ f, (—) sunt convexe.
X

¢) Admitem cd ecuatia f, (x)=2" are solutia unica x, . Sa se arate ca sirul (x,),s; convergela 2.

n

2. Fie ae[0,1] si I, =Igt—ldt, neN".
1+

a) Sd se calculeze I, .

n
= < a
b) Sa se demonstreze cd I, +1, | =—, Vn=2.
n

¢) Sasearateca lim /, =0.
n—o0



