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Varianta 69

SUBIECTUL I (30p)

1. Sa se determine ze C stiind ca =6.

z
2. Fie functia f:R >R, f(x)=2x+1.Sasecalculeze f(1)+ f(2)+ f(3)+...+ f(50).

3. Se considera functia f:N—->N, f (x) =3x+1. Sa se demonstreze ca functia f este neinversabila.
4. Sa se calculeze probabilitatea ca, alegand o cifra din multimea {0,1,2,...,9} , aceasta sa verifice
inegalitatea (x+1)!—x!<100.

5. Sa se arate ca dreptele de ecuatii d;: 2x—y+1=0 si d, : 2x+ y—1=0 sunt simetrice fata de axa Oy.

6. Sa se calculeze cosZ—;[.

SUBIECTUL II (30p)
1 1 0

1. Fie matricea A={0 0 1 |e M3(R).
010

a) Sa se verifice relatia A> — A= A% 1,

b) Si se arate cd A" —A"2 = A2 —1;,VYne N, n2>3.

¢) Sa se arate cd, pentru orice ne N*, suma elementelor matricei A" este n+3.
2. Pentru fiecare ne N* se defineste polinomul P,=X"-1e C[X].

a) Sa se determine radacinile complexe ale polinomului P .

b) Sa se descompuna polinomul P n factori ireductibili in (C[X ]

¢) Sa se descompund polinomul Py in factori ireductibili in R[X].

SUBIECTUL III (30p)
1. Se considerd functia f:R >R, f(x)= % 2

a) Sa se studieze derivabilitatea functiei f in origine.

. . 1
b) Sa arate cd, pentru orice k € (0,00), existd ce (k,k+1) astfel incat f(k+1)— f (k) e
c
Sa d t a sirul = ! ! ! te strict d at
¢) Sa se demonstreze ca siru (an )n21’ a, —%+%+...+ﬁ—f(n) , este strict descrescator.
2 3

2. Fie functia f :(—1,0) > R, f(x)zx—%+x?—ln(1+x).

1
a) Sa se calculeze Io f(x)dx.

F(x)

b) Sa se calculeze lim 5

x—=0 x

, unde functia F:[0,00) > R, F(x) =J;Cf(t)dt, x€[0,+00).

1
¢) Sa se arate, folosind eventual functia f, ca joln(l + x)dx < % .



