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Varianta 68

SUBIECTUL I (30p)
1. Sé se arate ca numarul -+ - este intreg.
4430 4-3i
2. Sa se determine me R astfel incat functia f:R >R, f(x)= (m2 —2)x—3 sa fie strict descrescatoare.
< A . . x 1 =z

3. Sa se rezolve In multimea numerelor reale ecuatia arctgg + arctgf = 3
4. Sa se determine probabilitatea ca alegind un numar din multimea numerelor naturale pare de doua

cifre , acesta sa fie divizibil cu 4.
5. Pe laturile AB si AC ale triunghiului ABC se considera punctele M si respectiv N astfel incat

AM =3MB si AN = %R‘ . S& se demonstreze ca vectorii MN si BC sunt coliniari.
6. Sa se calculeze sinM .

12

SUBIECTUL II (30p)
1. Se considerd matricele Ae M;(R) si B=A+ A", unde A" este transpusa matricei A.
a) Sasearatecd B'=B.

b) Sa se demonstreze cd, dacd B=2I,, atunci det(A)>1.

¢) Si se demonstreze ci, daci x, ye C si matricea xA+ yA’ este inversabild, atunci x+ y # 0.

2.

Se considera ecuatia £+ px+g=0, p,ge R, si x,x,,x; solutiile complexe ale acesteia.

a) Stiindca p=1si ¢=0, sd se determine x;,x,,x3.

b) Sa se determine p si g stiind cd x; =1+1.

¢) Sasearate ci 12(x/ + x5 +x3)=7(x +x3 + x3)(xf + x5 +x3)°.

SUBIECTUL III (30p)

1.

1 2x+1
Se considera functia f:(0,0) > R, x)=——+In .
tia f ( ) f( ) x+1 2x+3

a) Sa se calculeze f'(x),xe (0,00).
b) Sa arate c¢d f(x)<0,Vxe (0,).

< < 1 1 1 . <
¢) Sa demonstreze cd sirul (x, )n>l , X, =l+—+..+——In (n + Ej este strict descrescator.
= n

. Fie functia f:R —> R, f(x)=J.get2dt.

a) Sa se arate cd functia f este impara.

b) Sd se arate ca lim f(x)=co.
X—yo0

1
¢) Sa se arate ca jof(x)dx <e-2.



