Sp
5p

Sp
Sp
Sp

Sp

Sp

Sp
5p

5p
Sp

Sp

Sp
Sp

Sp

Sp
Sp

Sp

Varianta 62
SUBIECTUL I (30p)

1. Sa se determine x >0 stiind cd numerele x, 6 si x—5 sunt In progresie geometrica .
2. Se considerd functia f:R =R, f(x)=x*+x-2.Si se calculeze f(Z-(f(—l))) )
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3. Sa se rezolve in multimea numerelor reale ecuatia cos(Zx + Ej = cos(x - Ej .

4. Sd se arate cd (n !)2 divide (2n)!, pentru oricare n natural.
5. Se considera punctele A(3,2) si B(6,5).Sa se determine coordonatele punctelor M si N stiind
cd acestea impart segmentul [AB] in trei segmente congruente, iar ordinea punctelor este A,M,N,B.

6. Sa se determine numerele naturale a pentru care numerele a, a+1 si a+ 2 sunt lungimile laturilor
unui triunghi obtuzunghic.

SUBIECTUL II (30p)
1. Fie matricea A= (Zl i’,)e M, (R) cu proprietatea ca A? =2A .

a) Sa se arate ca matricea B =( 1) verifica relatia B*=2B.
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b) Sa se arate ca, daca a+d =2, atunci A=0, sau A=2[,.

¢) Sase arate cd, dacd a+d =2, atunci det(A)=0.

2. Se considera polinoamele f,ge Q[X], f =x* -1,g= X0-1.

a) Sa se arate ca un cel mai mare divizor comun al polinoamelor f si g este X 2.1,
b) Si se determine numdrul solutiilor complexe distincte ale ecuatiei f (x)g(x)=0.

¢) Sa se descompuna polinomul f 1n factori ireductibili In Q[X ] .

SUBIECTUL III (30p)

1. Pentru fiecare numdr natural nenul n se considerd functia f,, :(0,00) > R, f, (x)=x" +Inx.

a) Sa se arate cd functia f, este strict cresctoare pe intervalul (0,c).

b) Sa se arate cd, pentru orice ne N*, ecuatia f,(x) =0 are exact o radacina reald, situata in intervalul
1

(1)
e

¢) Sa se calculeze lim L—L .
-1 fH(x)—-1 x-1

X, x€ (—o,0]

2.Fie functia f:R—> R, f(x)= .
1+sinx, xe (0,00)

a) Sa se arate ca functia f este integrabila pe intervalul [-27,27].

b) S se calculeze j_”l F(x)dx.
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¢) Si se arate cd , pentru orice ne N, jo ff(x)dx<2"rx.



