
BACALAUREAT 2009-MATEMATIC� - Proba D, MT1, programa M1                                                                                   

Filiera voca�ional�, profilul militar, specializarea matematic� - informatic�. 
• Toate subiectele sunt obligatorii. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore. Se acord� 10 puncte din oficiu. 
• La toate subiectele se cer rezolv�ri complete. 
60 SUBIECTUL I (30p) – Varianta 060
5p 1. S� se arate c� 2 8 92(1 3 3 ... 3 ) 3 .+ + + + <

5p 2. Fie 1 2,x x  solu�iile ecua�iei 2 5 7 0x x+ − = . S� se arate c� num�rul 3 3
1 2x x+  este întreg.

5p 3. S� se rezolve în mul�imea numerelor reale ecua�ia 5
5

log log 5
2xx + = . 

5p 4. S� se determine , 3x x∈ ≥�  astfel încât 2
2 3 3xC − = . 

5p 5. Se consider� punctele ( )2,3A �i ( )3, 2B − − . S� se scrie ecua�ia mediatoarei segmentului AB . 

5p 6. Fie vectorii u
�
�i v
�

. �tiind c� 5u v⋅ =
� �

 , 2u =
���

�i 3v =
���

 s� se calculeze ( )( )cos ,u v
� �

� . 
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60 SUBIECTUL II (30p) – Varianta 060

1. Se consider� matricea 2 1
4 2

A � �= � �− −� �
�i func�ia ( ) ( ) ( )2 2: ,f f X AX→ =� �� � . 

5p a)  S� se calculeze ( ).f A
5p b)  S� se arate c� 2 2( )( ) , ( ).f f X O X= ∀ ∈�� �

5p c)  S� se arate c� 2 2( ) ( ) , , ( ).f X f Y I X Y+ ≠ ∀ ∈� �

2. Se consider� mul�imea ( ){ }2 2| tP A AA I= ∈ =�� , unde tA  este transpusa matricei A. 

5p a)  S� se verifice dac� matricea 0 1
1 0
� �
� �
� �

 apar�ine mul�imii P.

5p b)  S� se arate c� înmul�irea matricelor determin� pe mul�imea P o structur� de grup necomutativ.
5p c)  S� se arate c�, dac� 2, , ( )A B P X∈ ∈ �� �i AX B= , atunci .X P∈
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SUBIECTUL III (30p) – Varianta 060

1. Se consider� func�ia :f →� � , ( ) 21f x x x= + + . 

5p     a) S� se arate c� mul�imea valorilor func�iei f este ( )0,∞ .

5p     b) S� se arate c�, dac� ( ) ( ): , lng g x f x→ =� � , atunci ( )( ) ( )' 1,f x x g x x− ⋅ = ∀ ∈� . 

5p     c) S� se demonstreze c� ( )g x x< , pentru orice 0x > , unde g este func�ia definit� la punctul b).

2. Fie mul�imea { }1

0
: este derivabil� �i ( ) (0) (1)|M f f f x dx f f= → = =�� � . 

5p     a) S� se arate c� func�ia 3 2: , ( ) 2 3f f x x x x→ = − +� �  apar�ine mul�imii M .  

5p     b) S� se arate c�, dac� f este o func�ie polinomial� de grad trei care apar�ine lui M , atunci 
1

(0).
2

f f� � =� �
� �

5p     c) S� se arate c�, pentru orice f M∈ , ecua�ia ( ) 0f x′ =  are cel pu�in dou� solu�ii în intervalul (0,1) . 


